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Clasaa Xll -a M Stinte ale naturii

SUBIECTUL |
1) bz = blq = 6, b3 = b1q2 = 12, b4 = b1q3 =24 3p
b1+b2+b3+b4=4‘5 2p
2) | f(x) =g(x) <=>x?—-5x+6=—-2x+4 2p
x2—-3x+2=0=>x;+x,=3 3p
) |4x=x2—6x+9=>x*-10x+9=0 3p
x; = 1, nu convine, si x, = 9, care convine 2p
4) | Multimea A are 100 de elemente, deci sunt sunt 100 de cazuri posibile 2p
In multimea A sunt 10 numere naturale, deci 10 cazuri favorabile 2p
_ numadrul cazurilor favorabile 10 1
p= numirul cazurilor posibile ~ 100 10 1p
5) | Punctul M @2) este mijlocul laturii BC 2p
Ecuatia medianei din A este: —10x+ 7y +1=0 3p
6) sin®x + 4cos?x + 4sinxcosx — 4sin®x — 4sinxcosx = 4cos?x — 3sin’x
=> 4cos’x — 3sin®x = —3sin’x 3p
=> cos?x = 0, dar x € (0,), deci x = % 2p
SUBIECTUL Il
1) a) detA(x) = |2 —x| =4—(—x)x = 3p
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(2 )
4046 4
2 —2023
= = 2
2 (2023 , ) 24(2023) p
(n+1) n(n+1)
2n -z 2n —
— 2 : 2 _ 2 —100
C) A + AQ) + -+ AM) = | Lonsry deci { sy _n(100 ) ) |30
> 2n > 2n
Obtinem 2n = 2n; "2 = 100n,n € N*. Deci 32 = 100 => n = 199 2p
2) | xoy=xy—x—y+2=xy—x—y+1+1=x(y—-1)-(@-1+1 3p

DeCixoy=x-1Dy-1+1

2p




D)xox=(x—-1)%+1=>(x—1)% < 16, 3p
care are solutia x € [—3,5] 2p
¢)Searaticilox =1,Vx €ER 2p
Deci 1m0 2™ 03m0 ...,02023" =10 (2" 03™0...02023™") =1 3p
SUBIECTUL Il
2 —(x—
1) a) f este functie derivabilape R, f'(x) = % 3p
x> +2x+3  —(x+1)(x—3)
T (x2+3)2 0 (x2+3)2 2p
coox—1 o 1‘& _ 3p
) fim s = sy = O
Dreapta de ecuatie y=0 este asimptota orizontala spre +oo la graficul functiei f 2p
c) f'(x)=0<=>x=—1saux =3
Obtinem f'(x) = 0 pentru x € [—1,3], deci f crescatoare pentru x € [—1,3], iar f'(x) <0
pentru x € (—oo, —1] si pentru x € [3, +0), deci pe (—oo, —1] functia f este descrescatoare,
iar pe [3, +0) functia f este descrescatoare. 3p
. e ox=1 oy 1. _1
xl—1>1in f(x)_xgl_glwx2+3_0’ Iarf( 1)_ 2§1f(3)—6
Deci —% <flx)< %, pentru orice numar real X. 20
2) a) F este functie derivabila pe (0, +0), 1p
1.2
_ , Inx\' X" —Inx-2x  x(1-2nx) 1-2nx
lar F'(x) = (x_z) - (x2)2 - x4 BE 2P
Deci F'(x) = f(x),x € (0,0) => F este primitiva lui f. 2p
1
b) fff(x)dx=F(x)|i=%|‘1”= 3p
lne Inl1 1
T2 22 2p
el e Inx e3inx 2p
C) J, xF()dx = [, x—Zdx=[, —dx=
Inx|e® In?e® In%e 32 1

2 le 2 2 2 2




